Analiza 1, 4. izpit, 4. 9. 2026

S podpisom potrjujem, da sem izpit reSeval/-a samostojno in brez uporabe 1 2 3 4 %

nedovoljenih pripomockov.

Ime in priimek Podpis Vpisna Stevilka

Cas pisanja je 90 minut. Doseci je mozno 100 tock in 8 dodatnih to¢k. Uporabljate lahko pisalo,
geometrijske pripomocke in en list formata A4 z zapiski, ki ga na koncu oddate skupaj z izpitom.
Zelim vam veliko uspehal

Naloga 1 [22 tock]

V mnozici realnih stevil R reSite neenacbo
1—]z—1]| < 1.

Resitev zapisite s pomocjo intervalov.



Naloga 2 [25 tock]

Zaporedje (a,)nen je podano s splosnim élenom

an:\/6+\/6+...+\/6.

n korenov

(a) [4 tocke] Poiscite rekurzivno zvezo in zacetni ¢len, s katerima lahko podamo zaporedje (ay,)nen-
(b) [12 tock] Dokazite, da je zaporedje monotono.

(c) [9 tock]| Izracunajte limito zaporedja.



Naloga 3 [25 tock + 8 dodatnih tock]

[e.e]

: (1"
Dana je vrsta nz::l (DL

(a) [10 tock] Dokazite, da dana vrsta konvergira. Natan¢no utemljite vsak korak.
(Namig: Leibnizov kriterij.)
(b) [15 tock] Naj bo ¢ nenegativno celo stevilo. Dokazite, da je

1 1
2 (2k +0)(2k + £ +2)  20+4

1

o]
k=

(Namig: Izracunajte delne vsote. Uporabite razcep na parcialne ulomke.)
(c) [8 dodatnih tock] Izracunajte vsoto dane vrste.

(Namig: Posebej izracunajte vsoto lihih ¢lenov in vsoto sodih clenov. Pri rac¢unanju vam je lahko v
pomo¢ enakost iz tocke (b).)



Naloga 4 [28 tock]

Za poljubni realni stevili a in b, definiramo funkcijo f,: R — R s predpisom

2+ 1: x € (—00,0)
fap(z) =< acos(z) +b:  x€l0,7/2]
—2z+4: r € (F,00)

(a) [13 tock] Predpostavimo, da je a = 1 in b = 0. Narisite graf funkcije f;, ter dolocite katere
izmed spodnjih trditev drzijo (obkrozite DA) in katere ne drzijo (obkrozite NE). Vsako izbiro
na kratko utemeljite.

e Funkcija f1p je injektivna. DA NE
e Funkcija f1 je surjektivna. DA NE
e Funkcija f1o ima dve tocki nezveznosti: 0 in 7. DA NE

(b) [15 tock] Dolocite konstanti a in b tako, da bo funkcija f,, zvezna povsod. Resitev utemeljite.



