Analiza I
Vaje 4
Kompleksna Stevila

Naloga 1.

Naloga 2.

Naloga 3.

Naloga 4.

Naloga 5.

Naloga 6.

Naloga 7.

Naj bodo 21 =3 — 24, 2 = —1 + 4i, 23 = 1 + /3. Izra¢unajte

21 + 22, 21 — 22, 2122, 717 727 737 |Zl|7 |22|7 |Z3|

Izracunajte in poenostavite. Rezultate zapisite v obliki a + bi:

(a) 4+ 2 (c) Z'17+Z'38_Z'105+i20267
1—3’
3 — 51

®) S (d) (1+44)2 4 (1—1)

Skiciraj naslednje podmnozice kompleksnih Stevil:

(a) {z€C: |z+i+1] > 2}, (c) {z € C: Re(2?)+ilm(z(1+2:)) = —3},
(b) {z€C: |z—1]| =]z —il}, (d) {z € C: 2(Re(2))* + Im(z) < 1}.

Zapisite v polarni obliki naslednja kompleksna stevila:

(a) 21 = V3 +1, (c) z3=—1—1,
(b) 2y = —2 — 2V/314, (d) 24 = —3i.

V polarni obliki izracunajte naslednje izraze, pri ¢emer uporabite kompleksna Stevila iz

prejsnje vaje:

(@) (b) 2, © 2 (@) 2.
4

Pokazi, da je izraz % realno stevilo, ¢e sta z; in zy kompleksni stevili za kateri velja

|Zl| = |ZQ| =1.
Poiscite vsa naravna Stevila n, za katera je stevilo (1 + iv/3)"

a) pozitivno realno stevilo; ¢) Cisto imaginarno Stevilo.

b) negativno realno stevilo;



Naloga 8. V mnozici C resi enacbe:

(a) 20 =1, (b) 2% = -84 8V/3i, (¢) 22— (1—4i)z—5—5i = 0.
Naloga 9. (a) Poiséite vse kompleksne resitve naslednjih enacb.
A= (V3400 = (=V3B+i)
(b) Student predlaga, da izraz \/(—+/3 4 4)6 poenostavimo v 1/(—+v/3 + i)3. Preverite, ali
s tem dobimo vse vrednosti prvotnega izraza. Ce jih ne, doloéite, katere vrednosti
izpustimo.
Naloga 10. Naj bo v = —% + ‘/732 Kompleksna stevila dolo¢imo rekurzivno s predpisoma
z1 =14, Znt1=1422 zan>1.
Dokazite, da za vsak n € N velja
1, Ce je n liho,
i, Ce je n sodo.

Sklepajte, da za vsak n € N velja 25 = 1.




